
Вариант 66

№ 1.

Най ​ди ​те ра ​ди ​ус окруж ​но ​сти, впи ​сан ​ной в пра ​виль ​ный тре ​уголь ​ник, вы ​со ​та ко ​то ​ро ​го равна 6.

№ 2.

Две стороны изображенного на рисунке прямоугольника ABCD равны6и8. Диагонали пересекают‐
ся в точке O. Най ​ди ​те длину раз ​но ​сти век ​то ​ров  и 

№ 3.

В правильной треугольной пирамиде SABC медианы основания ABC пересекаются в точке O.
Пло ​щадь тре ​уголь ​ни ​ка ABC равна 2, объем пи ​ра ​ми ​ды равен 4. Най ​ди ​те длину от ​рез ​ка OS.

№ 4.

За круглый стол на 9 стульев в случайном порядке рассаживаются 7 мальчиков и 2 девочки. Найдите вероятность
того, что де ​воч ​ки не будут си ​деть рядом.

№ 5.

Игральный кубик бросают дважды. Известно, что в сумме выпало 8 очков. Найдите вероятность того, что во второй
раз вы ​па ​ло 3 очка.

№ 6.

Най ​ди ​те ко ​рень урав ​не ​ния 

№ 7.

Най ​ди ​те зна ​че ​ние вы ​ра ​же ​ния 



№ 8.

На рисунке изображен график функции  определенной на интервале (−3;11). Найдите количество решений
урав ​не ​ния  на от ​рез ​ке [4; 9].

№ 9.

Небольшой мячик бросают под острым углом  к плоской горизонтальной поверхности земли. Максимальная высо‐
та полeта мячика, выраженная в метрах, определяется формулой  где  м/с— начальная ско‐
рость мячика, а g— ускорение свободного падения (считайте  м/с ). При каком наименьшем значении угла  (в
гра ​ду ​сах) мячик про ​ле ​тит над сте ​ной вы ​со ​той 4 м на рас ​сто ​я ​нии 1 м?

№ 10.

Путешественник переплыл море на яхте со средней скоростью 20км/ ⁠ч. Обратно он летел на спортивном самолете
со ско ​ро ​стью 480 км/ ⁠ч. Най ​ди ​те сред ​нюю ско ​рость пу ​те ​ше ​ствен ​ни ​ка на про ​тя ​же ​нии всего пути. Ответ дайте в км/ ⁠ч.

№ 11.

На рисунке изображены графики функций  и  кото‐
рые пе ​ре ​се ​ка ​ют ​ся в точ ​ках A и B. Най ​ди ​те абс ​цис ​су точки B.

№ 12.

Най ​ди ​те точку мак ​си ​му ​ма функ ​ции 

№ 13.

а)  Ре ​ши ​те урав ​не ​ние 

б)  Най ​ди ​те все корни урав ​не ​ния, при ​над ​ле ​жа ​щие от ​рез ​ку 



№ 14.

Дан па ​рал ​ле ​ле ​пи ​пед ABCDA1B1C1D1.
а)  До ​ка ​жи ​те, что плос ​ко ​сти  и  па ​рал ​лель ​ны.
б)Пусть дополнительно известно, что параллелепипед прямоугольный, кроме того AB=4, BC=6, CC1=4. Най‐

ди ​те тан ​генс угла между плос ​ко ​стя ​ми CDD1 и BDA1.

№ 15.

Ре ​ши ​те не ​ра ​вен ​ство 

№ 16.

В двух об ​ла ​стях ра ​бо ​та ​ют по 160 ра ​бо ​чих, каж ​дый из ко ​то ​рых готов тру ​дить ​ся по 5 часов в сутки на до ​бы ​че алю ​ми ​‐
ния или никеля. В первой области один рабочий за час добывает 0,1кг алюминия или 0,3кг никеля. Во второй области
рабочие объединены в две бригады, одна из которых добывает алюминий, а другая— никель, причем для добычи x кг
алюминия в день требуется x2 человеко- ⁠часов труда, а для добычи у кг никеля в день требуется y2 человеко- ⁠часов
труда.

Для нужд промышленности можно использовать или алюминий, или никель, причём 1кг алюминия можно заменить
1 кг ни ​ке ​ля. Какую наи ​боль ​шую сум ​мар ​ную массу ме ​тал ​лов можно до ​быть в двух об ​ла ​стях за сутки?

№ 17.

На сторонах AC, AB и BC прямоугольного треугольника ABC с прямым углом C вне треугольника ABC построены
рав ​но ​бед ​рен ​ные пря ​мо ​уголь ​ные тре ​уголь ​ни ​ки AKC, ALB и BMC с пря ​мы ​ми уг ​ла ​ми K, L и M со ​от ​вет ​ствен ​но.

а)  До ​ка ​жи ​те, что LC  — вы ​со ​та тре ​уголь ​ни ​ка KLM.
б)  Най ​ди ​те пло ​щадь тре ​уголь ​ни ​ка KLM, если LC  =  4.

№ 18.

Найдите все такие значения параметра a, при каждом из которых наименьшее значение функции 
 мень ​ше 2.

№ 19.

На доске написаны все пятизначные числа, в десятичной записи которых по одному разу встречаются цифры 3, 4,
5, 6 и 7 (34567, 34576 и т. д.).

а)  Есть ли среди них число, ко ​то ​рое де ​лит ​ся на 55?
б)  Есть ли среди них число, ко ​то ​рое де ​лит ​ся на 505?
в)  Най ​ди ​те наи ​боль ​шее из этих чисел, де ​ля ​ще ​е ​ся на 11.

Ответы

Номер Задание Ответ

1 27907 2

2 27712 8

3 904 6

https://math-ege.sdamgia.ru/problem?id=27907
https://math-ege.sdamgia.ru/problem?id=27712
https://math-ege.sdamgia.ru/problem?id=904


4 325913 0,75

5 508754 0,2

6 510936 -0,4

7 26859 0

8 672746 3

9 28003 30

10 99604 38,4

11 509253 7

12 77471 -4

№ 13.
Кри ​те ​рии оце ​ни ​ва ​ния вы ​пол ​не ​ния за ​да ​ния Баллы

Обос ​но ​ван ​но по ​лу ​че ​ны вер ​ные от ​ве ​ты в обоих пунк ​тах 2

Обос ​но ​ван ​но по ​лу ​чен вер ​ный ответ в пунк ​те а),
ИЛИ

по ​лу ​че ​ны не ​вер ​ные от ​ве ​ты из-за вы ​чис ​ли ​тель ​ной ошиб ​ки, но при этом име ​‐
ет ​ся вер ​ная по ​сле ​до ​ва ​тель ​ность всех шагов ре ​ше ​ния пунк ​та а) и пунк ​та б)

1

Ре ​ше ​ние не со ​от ​вет ​ству ​ет ни од ​но ​му из кри ​те ​ри ​ев, пе ​ре ​чис ​лен ​ных выше 0

Мак ​си ​маль ​ный балл 2

Ре ​ше ​ние. а)  Пре ​об ​ра ​зу ​ем чис ​ли ​тель, ис ​поль ​зуя фор ​му ​лы двой ​ных и трой ​но ​го ар ​гу ​мен ​та:

Таким об ​ра ​зом,

Дробь в левой части урав ​не ​ния при ​ни ​ма ​ет зна ​че ​ния 1 или −1. Рас ​смот ​рим оба слу ​чая.
Если  то получаем, что  Обоим этим условиям одновременно удовлетворяют лишь числа 

 от ​ку ​да 

Если  то получаем, что  Этим условиям одновременно удовлетворяют числа  а

зна ​чит, 

 

б)  Корни, при ​над ​ле ​жа ​щие от ​рез ​ку  от ​бе ​рем при по ​мо ​щи двой ​ных не ​ра ​венств:

https://math-ege.sdamgia.ru/problem?id=325913
https://math-ege.sdamgia.ru/problem?id=508754
https://math-ege.sdamgia.ru/problem?id=510936
https://math-ege.sdamgia.ru/problem?id=26859
https://math-ege.sdamgia.ru/problem?id=672746
https://math-ege.sdamgia.ru/problem?id=28003
https://math-ege.sdamgia.ru/problem?id=99604
https://math-ege.sdamgia.ru/problem?id=509253
https://math-ege.sdamgia.ru/problem?id=77471


Най ​ден ​ным зна ​че ​ни ​ям па ​ра ​мет ​ров со ​от ​вет ​ству ​ют числа    

 

Ответ :  а)  б)    

№ 14.
Кри ​те ​рии оце ​ни ​ва ​ния вы ​пол ​не ​ния за ​да ​ния Баллы

Име ​ет ​ся вер ​ное до ​ка ​за ​тель ​ство утвер ​жде ​ния пунк ​та а), и обос ​но ​ван ​но по ​‐
лу ​чен вер ​ный ответ в пунк ​те б) 3

По ​лу ​чен обос ​но ​ван ​ный ответ в пунк ​те б)
ИЛИ

име ​ет ​ся вер ​ное до ​ка ​за ​тель ​ство утвер ​жде ​ния пунк ​та а), и при обос ​но ​ван ​ном
ре ​ше ​нии пунк ​та б) по ​лу ​чен не ​вер ​ный ответ из-за ариф ​ме ​ти ​че ​ской ошиб ​ки

2

Име ​ет ​ся вер ​ное до ​ка ​за ​тель ​ство утвер ​жде ​ния пунк ​та а),
ИЛИ

при обос ​но ​ван ​ном ре ​ше ​нии пунк ​та б) по ​лу ​чен не ​вер ​ный ответ из-за ариф ​‐
ме ​ти ​че ​ской ошиб ​ки,

ИЛИ

обос ​но ​ван ​но по ​лу ​чен вер ​ный ответ в пунк ​те б) с ис ​поль ​зо ​ва ​ни ​ем утвер ​жде ​‐
ния пунк ​та а), при этом пункт а) не вы ​пол ​нен

1

Ре ​ше ​ние не со ​от ​вет ​ству ​ет ни од ​но ​му из кри ​те ​ри ​ев, при ​ведённых выше 0

Мак ​си ​маль ​ный балл 3

Ре ​ше ​ние. а)Заметим, что прямые BD и B1D1 параллельны, поскольку они лежат в
одной плоскости  и не пересекаются (так как лежат еще и в параллельных плоско‐
стях, содержащих грани параллелепипеда). Аналогично  Значит, по признаку па‐
рал ​лель ​но ​сти плос ​ко ​стей, 

б)Вместо плоскости  возьмем параллельную ей плоскость  Пусть E— се‐
редина  Поскольку  и  значит, угол DEA— линейный угол искомого

угла. Из пря ​мо ​уголь ​но ​го тре ​уголь ​ни ​ка DAE на ​хо ​дим 

 

Ответ :  

№ 15.
Кри ​те ​рии оце ​ни ​ва ​ния вы ​пол ​не ​ния за ​да ​ния Баллы

Обос ​но ​ван ​но по ​лу ​чен вер ​ный ответ 2

Обос ​но ​ван ​но по ​лу ​чен ответ, от ​ли ​ча ​ю ​щий ​ся от вер ​но ​го ис ​клю ​че ​ни ​ем точек,

ИЛИ

по ​лу ​чен не ​вер ​ный ответ из-за вы ​чис ​ли ​тель ​ной ошиб ​ки, но при этом име ​ет ​‐
ся вер ​ная по ​сле ​до ​ва ​тель ​ность всех шагов ре ​ше ​ния

1

Ре ​ше ​ние не со ​от ​вет ​ству ​ет ни од ​но ​му из кри ​те ​ри ​ев, пе ​ре ​чис ​лен ​ных выше. 0



Мак ​си ​маль ​ный балл 2

Ре ​ше ​ние. Пусть  тогда не ​ра ​вен ​ство при ​мет вид:

При  по ​лу ​чим:

При  по ​лу ​чим:

 

Ре ​ше ​ние ис ​ход ​но ​го не ​ра ​вен ​ства: 

 

Ответ :  

№ 16.
Кри ​те ​рии оце ​ни ​ва ​ния вы ​пол ​не ​ния за ​да ​ния Баллы

Обос ​но ​ван ​но по ​лу ​чен вер ​ный ответ 2

Верно по ​стро ​е ​на ма ​те ​ма ​ти ​че ​ская мо ​дель 1

Ре ​ше ​ние не со ​от ​вет ​ству ​ет ни од ​но ​му из кри ​те ​ри ​ев, пе ​ре ​чис ​лен ​ных выше 0

Мак ​си ​маль ​ный балл 2

Ре ​ше ​ние. Поскольку алюминий и никель взаимозаменяемы, необходимо, чтобы в каждой области независимо от
дру ​гой было до ​бы ​то наи ​боль ​шее ко ​ли ​че ​ство ме ​тал ​ла. По ​это ​му все ра ​бо ​чие пер ​вой об ​ла ​сти долж ​ны быть на ​прав ​ле ​ны
на добычу никеля, который они добывают втрое более эффективно, чем алюминий. За сутки ими будет добыто
160 · 5 · 0,3  =  240 кг ни ​ке ​ля.

Пусть во второй области алюминий добывают y рабочих, а никель— 160− y рабочих. Тогда за сутки они добудут 
 кг алю ​ми ​ния и  кг ни ​ке ​ля. Най ​дем наи ​боль ​шее зна ​че ​ние функ ​ции

для не ​от ​ри ​ца ​тель ​ных целых y, не боль ​ших 160. Имеем:

Най ​дем нули про ​из ​вод ​ной:

При y меньших 80 производная положительна, а при y больших 80 производная отри‐
цательна, поэтому в точке 80 функция достигает максимума  равного наиболь‐
ше ​му зна ​че ​нию функ ​ции на ис ​сле ​ду ​е ​мом про ​ме ​жут ​ке.

Таким образом, 80 рабочих второй области следует направить на добычу алюминия и 80— на добычу никеля. Они
до ​бу ​дут 40 кг ме ​тал ​ла. Сов ​мест ​но ра ​бо ​чие пер ​вой и вто ​рой об ​ла ​сти до ​бу ​дут 280 кг ме ​тал ​ла.

 

Ответ :  280 кг.

 



При ​ме ​ча ​ние.

Можно было обойтись без производной. Напомним, что наибольшее значение функции  на от‐
рез ​ке  достигается в точке  и равно  Доказательство можно получить, например, возведением в квад‐
рат.

 

В нашем случае    поэтому искомое наибольшее значение  дости‐
га ​ет ​ся в точке, где  то есть при 

 

При ​ведём гео ​мет ​ри ​че ​ское ре ​ше ​ние.

Пусть во второй области на добычу алюминия будет отведено  человеко-часов, а
на добычу никеля—  человеко-часов. Всего рабочих 160, работая по 5 часов, они вы‐
рабатывают 800 человеко-часов в сутки, поэтому  Для таких значений пере‐
менных требуется определить наибольшее значение количества добытого металла 

 Таким об ​ра ​зом, не ​об ​хо ​ди ​мо опре ​де ​лить наи ​боль ​шее зна ​че ​ние па ​ра ​мет ​ра s, при
котором прямая, задаваемая уравнением  будет иметь с окружностью 

 общие точки, ле ​жа ​щие в пер ​вой ко ​ор ​ди ​нат ​ной чет ​вер ​ти.
Из рисунка видно, что точка касания является серединой гипотенузы равнобедрен‐

ного прямоугольного треугольника. Координаты точки касания  должны удо‐
вле ​тво ​рять урав ​не ​нию окруж ​но ​сти. Тогда  от ​ку ​да  при 

№ 17.
Кри ​те ​рии оце ​ни ​ва ​ния вы ​пол ​не ​ния за ​да ​ния Баллы

Име ​ет ​ся вер ​ное до ​ка ​за ​тель ​ство утвер ​жде ​ния пунк ​та a) и обос ​но ​ван ​но по ​‐
лу ​чен вер ​ный ответ в пунк ​те б) 3

По ​лу ​чен обос ​но ​ван ​ный ответ в пунк ​те б)
ИЛИ

име ​ет ​ся вер ​ное до ​ка ​за ​тель ​ство утвер ​жде ​ния пунк ​та а) и при обос ​но ​ван ​ном
ре ​ше ​нии пунк ​та б) по ​лу ​чен не ​вер ​ный ответ из-за ариф ​ме ​ти ​че ​ской ошиб ​ки

2

Име ​ет ​ся вер ​ное до ​ка ​за ​тель ​ство утвер ​жде ​ния пунк ​та а)
ИЛИ

при обос ​но ​ван ​ном ре ​ше ​нии пунк ​та б) по ​лу ​чен не ​вер ​ный ответ из-за ариф ​‐
ме ​ти ​че ​ской ошиб ​ки,

ИЛИ

обос ​но ​ван ​но по ​лу ​чен вер ​ный ответ в пунк ​те б) с ис ​поль ​зо ​ва ​ни ​ем утвер ​жде ​‐
ния пунк ​та а), при этом пункт а) не вы ​пол ​нен

1

Ре ​ше ​ние не со ​от ​вет ​ству ​ет ни од ​но ​му из кри ​те ​ри ​ев, при ​ведённых выше 0

Мак ​си ​маль ​ный балл 3

Ре ​ше ​ние. а)  По усло ​вию

зна ​чит, четырёхуголь ​ник LACB вписанный. Хорды AL и LB описанной около четырёхуголь‐
ника LACB окружности равны. Значит, равны между собой стягиваемые этими хордами
дуги, а также опирающиеся на эти дуги вписанные углы ACL и LCB. Тогда углы ACL и LCB
равны между собой, и, значит, каждый из них равен45°. Острый угол KCA равнобедренно‐
го пря ​мо ​уголь ​но ​го тре ​уголь ​ни ​ка также равен 45°. Сле ​до ​ва ​тель ​но,

а зна ​чит, LC  — вы ​со ​та тре ​уголь ​ни ​ка KLM.

б)Обозначим отрезки буквами для удобства: BC— a, AC— b, AB— c и CL— d. P— точка пересечения CL и AB.
Тогда по доказанному в пункте а) отрезок CP— биссектриса треугольника ABC. По свойству биссектри‐



сы AP : PB  =  AC : CB  =  b : a, AP + PB  =  AB  =  c. От ​сю ​да

 и 

По ​сколь ​ку углы ACL и LCB равны 45°, по ​лу ​ча ​ем, что тре ​уголь ​ни ​ки ACL и PAL по ​доб ​ны по двум углам, тогда:

Площадь треугольника KLM равна половине произведения его высоты LC, обозначенной буквой d, на сторону, яв‐
ля ​ю ​щей ​ся ос ​но ​ва ​ни ​ем тре ​уголь ​ни ​ка и рав ​ным

Сле ​до ​ва ​тель ​но, ис ​ко ​мая пло ​щадь равна  то есть 8.

 

Ответ :  8.

 

При ​ве ​дем ре ​ше ​ние пунк ​та б) Luigi Cussigh.

Пусть BC  =  a, AC  =  b, AB  =  c. Че ​ты ​рех ​уголь ​ник ALBC  — впи ​сан ​ный, тогда по тео ​ре ​ме Пто ​ле ​мея

AL · BC + AC · BL  =  AB · CL.

Пря ​мо ​уголь ​ный тре ​уголь ​ник ALB  — рав ​но ​бед ​рен ​ный, тогда  сле ​до ​ва ​тель ​но,

Пря ​мо ​уголь ​ный тре ​уголь ​ник AKC  — рав ​но ​бед ​рен ​ный, тогда  ана ​ло ​гич ​но 

Площадь треугольника KLM равна половине произведения его высоты LC на сторону, являющуюся основанием
тре ​уголь ​ни ​ка и рав ​ную

Сле ​до ​ва ​тель ​но, ис ​ко ​мая пло ​щадь равна

 

При ​ве ​дем ре ​ше ​ние Ирины Шраго.

Обозначим отрезки буквами для удобства: BC  — a, AC  — b, AB  — c и CL— d. По доказанному в пункте а) углы ACL
и LCB равны 45°.

По тео ​ре ​ме ко ​си ​ну ​сов для тре ​уголь ​ни ​ка ACL 
По тео ​ре ​ме ко ​си ​ну ​сов для тре ​уголь ​ни ​ка BCL 
По усло ​вию AL  =  LB, тогда

Сле ​до ​ва ​тель ​но, либо  либо a  =  b, тогда тре ​уголь ​ник ABC рав ​но ​бед ​рен ​ный, и 
Площадь треугольника KLM равна половине произведения его высоты LC на сторону, являющуюся основанием

тре ​уголь ​ни ​ка и рав ​ную



тогда ис ​ко ​мая пло ​щадь равна

№ 18.
Кри ​те ​рии оце ​ни ​ва ​ния вы ​пол ​не ​ния за ​да ​ния Баллы

Обос ​но ​ван ​но по ​лу ​чен пра ​виль ​ный ответ. 4

Обос ​но ​ва ​но по ​лу ​чен ответ, от ​ли ​ча ​ю ​щий ​ся от вер ​но ​го толь ​ко ис ​клю ​че ​ни ​ем
и/ ⁠или вклю ​че ​ни ​ем гра ​нич ​ных точек.

ИЛИ

Ответ не ​ве ​рен вслед ​ствие одной вы ​чис ​ли ​тель ​ной ошиб ​ки (опис ​ки), не по ​‐
вли ​яв ​шей на ход ре ​ше ​ния и не упро ​стив ​шей за ​да ​чу.

3

С по ​мо ​щью вер ​но ​го рас ​суж ​де ​ния по ​лу ​че ​ны ис ​ко ​мые про ​ме ​жут ​ки зна ​че ​ний
a, не ​вер ​ные из-за не ​вер ​ной оцен ​ки кон ​цов про ​ме ​жут ​ков. 2

(При ана ​ли ​ти ​че ​ском ре ​ше ​нии)

Опи ​са ​но «по ​ве ​де ​ние» функ ​ции  но даль ​ней ​шие рас ​‐
суж ​де ​ния не ​вер ​ны или от ​сут ​ству ​ют.

ИЛИ (при ана ​ли ​ти ​че ​ском ре ​ше ​нии)

Опи ​са ​но по ​ве ​де ​ние функ ​ции  но ука ​за ​ны не все точки,
в ко ​то ​рых функ ​ция может при ​ни ​мать наи ​мень ​шее зна ​че ​ние.

ИЛИ (при гра ​фи ​че ​ском ре ​ше ​нии)

За ​да ​ча све ​де ​на к ис ​сле ​до ​ва ​нию вза ​им ​но ​го рас ​по ​ло ​же ​ния гра ​фи ​ков функ ​‐
ций  и 

1

Ре ​ше ​ние не со ​от ​вет ​ству ​ет ни од ​но ​му из кри ​те ​ри ​ев, пе ​ре ​чис ​лен ​ных выше. 0

Ре ​ше ​ние. Данная функция определена и непрерывна на множестве действительных чисел и точки 
 разбивают действительную ось на промежутки, в каждом из которых графиком данной функции яв‐

ля ​ет ​ся часть не ​ко ​то ​рой па ​ра ​бо ​лы. За ​ме ​тим, что при  зна ​че ​ния дан ​ной функ ​ции не ​огра ​ни ​чен ​но воз ​рас ​та ​ют. Сле ​‐
довательно, свое наименьшее значение данная функция принимает в одной из точек (или в нескольких этих точках) 

 где   — абс ​цис ​сы вер ​шин тех па ​ра ​бол, ветви ко ​то ​рых на ​прав ​ле ​ны вверх.
Эти параболы  и  или  и  Абсциссы их вер‐

шин со ​от ​вет ​ствен ​но 
Таким образом, наименьшее значение функции  меньше 2 тогда и только тогда, когда выполня‐

ет ​ся хотя бы одно из не ​ра ​венств: 
 по ​это ​му по ​лу ​ча ​ем со ​во ​куп ​ность не ​ра ​венств:

Учи ​ты ​вая, что  по ​лу ​ча ​ем 



Ана ​ло ​гич ​но 

Таким об ​ра ​зом, окон ​ча ​тель ​но по ​лу ​ча ​ем 

 

Ответ :  

№ 19.
Кри ​те ​рии оце ​ни ​ва ​ния вы ​пол ​не ​ния за ​да ​ния Баллы

По ​лу ​че ​ны вер ​ные обос ​но ​ван ​ные от ​ве ​ты в пунк ​тах а, б и в. 4

По ​лу ​че ​ны вер ​ные обос ​но ​ван ​ные от ​ве ​ты в пунк ​тах а и б, либо по ​лу ​че ​ны вер ​‐
ные обос ​но ​ван ​ные от ​ве ​ты в пунк ​тах а и в.

3

По ​лу ​чен вер ​ный обос ​но ​ван ​ный ответ в пунк ​те б, пунк ​ты а и в не ре ​ше ​ны,
либо по ​лу ​чен вер ​ный обос ​но ​ван ​ный ответ в пунк ​те в, пунк ​ты а и б не ре ​ше ​‐

ны.
2

При ​ведён при ​мер в пунк ​те а, пунк ​ты б и в не ре ​ше ​ны. 1

Ре ​ше ​ние не со ​от ​вет ​ству ​ет ни од ​но ​му из кри ​те ​ри ​ев, пе ​ре ​чис ​лен ​ных выше. 0

Мак ​си ​маль ​ный балл 4

Ре ​ше ​ние. а)  Да. На ​при ​мер, число 
б)Предположим, что такое число есть и его десятичная запись имеет вид  где a, b, c, d и e— это различные,

расставленные в некотором (возможно, ином) порядке цифры 3, 4, 5, 6 и 7. Поскольку число  делится на 
 по ​лу ​ча ​ем, что оно де ​лит ​ся на 101 и 5. Зна ​чит,  Имеем

Следовательно, разность  делится на 101 и найдётся такое натуральное число  что  Так
как c может принимать значения 3, 4, 6 или 7, отсюда получаем, что k может принимать значения 8, 9, 1 или 2 соответ‐
ствен ​но. Если  то  Если  то  При ​шли к про ​ти ​во ​ре ​чию.

в)  Пусть   — это де ​ся ​тич ​ная за ​пись ка ​ко ​го- ⁠либо числа с доски. Имеем

Число  делится на 11 тогда и только тогда, когда число  делится на 11. Сумма цифр каждого из
чисел с доски равна

Зна ​чит,  Поскольку  может принимать значения от 7 до 13, получаем, что число 
делится на 11 тогда и только тогда, когда  то есть когда b и d— это различные, расставленные в некотором
(воз ​мож ​но, ином) по ​ряд ​ке цифры 3 и 4. Среди чисел ука ​зан ​но ​го вида наи ​боль ​шим чис ​лом на доске яв ​ля ​ет ​ся 74 635.

 

Ответ :  а)  да; б)  нет; в)  74635.
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